FORMULAS TRIGONOMETRICAS

1. Formula fundamental da trigonometria

1.1 Dividindo ambos os membros da formula fundamental por
o« 2 , ~
SIN~ X, obtem-se uma relacao entre a cotangente e cossecante:

1+ cotg” x = cosec” x

1.2 Dividindo ambos os membros da formula fundamental por
2 , o
COS™ X, obtém-se uma relacao entre a tangente e secante:

tg’ x+1=sec’ x

2. Formulas para o cosseno , para o seno e para
a tangente da soma e diferenca de angulos.

NOTA: As formulas de duplicagdo sao vistas como casos particulares
daquelas férmulas.

2.1 Para o cosseno:

cos(x+ y) = COS XCOS y —sinxsin y

cos(x— y) = COS XCOS y+sinxsin y

Se y=x, a formula para o cosseno da soma de angulos vem:
2 )
cos(2x) =¢0s" x—sin” x




2.2 Para 0 seno:

sin(x + y)=sin xcos y + cos xsin y

sin(x — y) =sin xcos y — cos xsin y

Se y=x, a formula para o seno da soma de angulos vem:
sin(2x) = 2sinxcos x

2.3 Para a tangente:

tg(x)+1g(y)
glx+y)=
( ) l—tg(x)tg(y)
g(x)-12(»)
g\x—y)=
g( y) 1+tg(x)tg(y)
Se y=x, a formula para a tangente da soma de angulos vem:
Ztg(x)
o2x) =
tg( x) 1—tg2(x)

3. Formulas para a transformacao do produto de
senos e cossenos em somas dessas fungoes:

sin x.cos y =—[ sin(x+y)+sin(x - y)

| — =

COS X.COS y =

:sin(x— y)+ sin(x+ y)

l\)|i—‘[\)

sin x.sin y = [cos(x—y)—cos(x+y)




4. Outras formulas uteis (transformacao tipo
logaritmica)

) ) . X+ X —
sin x +sin y = 2sin Y cosT—7
. . . X— X+
sin x —sin y = 2sin Y cos 2y

X+ X —

COS X +COos y = 2¢os Y cosT—7

. Xty . X-—
COS X —COS y =—2sin Y sin 2y

Formulas de Bisseccao

sin?| X 1= I —cos(x)
2 2

co’ (ﬁ} _ 1+ C(z)s(x)

; 2(ij_l—cos(x)
& 2 _1+c0s(x)




APLICACOES:

1 Reescreva na forma mais simplificada possivel as seguintes
expressoes:

a) sin(2x— p)+cos(4x) b) tg(4x+2y)—cotg’ (gj

2 Escreva as seguintes expressdes como a soma de senos e/ou
cossenos da soma ou diferenca de angulos:

a) cotg(x).tg(y) b) cotg(x).cotg(y)

3 Usando as formulas trigonométricas apresentadas acima, calcule os
seguintes limites:

. l—cosx . l—cosx
a) lim——— b) lim—;
x—0 X x—0 x (1 + COS x)
2tg x
2 2
c) limlt& d lim See X

x—0 X x—0 x2



